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CLASA a X a 

 

      Problema 1.  Demonstrați că : 

      a) dacă , ,a b  2 ≤ a < b, încât 2019,  atunci logaa b b    ; 

      b) dacă  , 0,1 ,  distincte, cu =1, atunci ln lna b a b a a b b   >
ln ln

2

a b
. 

      Problema 2.   

      a) Determinați numerele complexe z care au 1z   și 
2

2

1
2z

z
  . 

      b) Se consideră numerele 1 2 3 4, , ,z z z z  , cu 1 2 3 4z z z z a     > 0 . Dacă 1 2 3 4 0z z z z    ,  

          arătați că 1 2 3 4 4z z z z z z z z a        ,  z   

      Problema 3.      

      a)  Rezolvați ecuația 

16
4

42019 2019 2x x


    

      b)  Fie x și  , , 0,a b c   astfel încât 1 1 1x x x x x xa b c a b c       . 

           Arătați că 2 3 2 3 2 3 9x x xa b c     . 

   

      Problema 4.      

     a) Fie funcția : ,f  astfel încât 2( ) ( ) ,f x f ix x x    .  Demonstrați că f este impară. 

     b) Fie funcția : ,f  astfel încât ( ) ( ) ,f x f x x x     ,  fiind rădăcină cubică a unității, 1   

         Determinați funcția f. 

 

 

     Timp de lucru: 3  ore. 

     Fiecare problemă  este notată  cu 7 puncte. 


